
2ème Bac                                           Calcul intégral                                 Cour : Cr1A                                  Page : 1/4             

I.     خاصية وتعريف

تقديم من خلل مثال  : )1

  بحيث :  h  و  gنعتبر دالتين 
g( x )=

1
6
x+

25
  و  6

h( x )=−
1
3
x+

2
3. 

(Cg  . h  و  g هما على التوالي التمثيلن المبيانيان للدالتين  (Ch)  و (

(Δ1)نعتبر المستقيمان  : x=a و  (Δ2) : x=b  : بحيث . a=−1  و b=5

Cg) مساحة الحيز المحصور بين Sلتكن   . (Δ2)  و (Δ1)  و  (Ch)  و (
S هي مساحة شبه المنحرف ABCD.(أنظر الشكل جانبه ) 

دينا إذن :  لABCDشبه المنحرف   ارتفاع hليكن

S=
h( AD+BC )

2
=

6(3+6 )

2
=27  UA

S=27ومنه :                                      UA

fنضع :   =g−h   

 . f  دالة اصلية للدالة  Fلتكن 

لدينا :  
f (x )=g( x )−h( x )=( 1

6
x+

25
6 )−(−1

3
x+

2
3 )=1

6
x+

25
6

+
2
6
x−

4
6
=

1
2
x+

7
  ومنه   2

F( x )=
1
4
x2+

7
2
x

F(bلنحسب : العدد  )−F (a F(b] الذي نرمز له ب ( )]a
b

لدينا  
[F( x ) ]a

b
=F (b )−F (a)=F(5 )−F (−1 )=

25
4

+
35
2

−
1
4
+

7
2
=

24
4

+
42
2

=6+21=27
)F]، أي     x ) ]a

b
=27

S=[Fومنه نستنتج ان :     ( x )]a
b

Cg)نرمز لمساحة  الحيز المحصور بين    بالرمز :  (Δ2)  و (Δ1)  و  (Ch)  و (
S=∫a

b
( g( x )−h( x ) )dx=∫a

b
f (x )dx

a∫حسب ما سبق نستنتج أن :   

b
f (x )dx=[F ( x )]a

b
=F (b)−F( a)

. 

  تعميم النتائج  : )2

 g  و  h  :  دالتان متصلتان . نضع  f =g−h.  

 (Δ1) : x=a و  (Δ2) : x=b      . مستقيمان موازيان لمحور الراتيب  

Cg)نرمز لمساحةلتكن الحيز المحصور بين     (Δ2)  و (Δ1)  و  (Ch)  و (

a∫بالرمز  

b
f (x )dx=∫a

b
(g ( x )−h( x ))dx

.

a∫ولدينا : 

b
f (x )dx=[F ( x ) ]a

b
=F (b)−F( a)

 .f  دالة اصلية للدالة  F  ، بحيث 

أحسب التكاملت التاليةتطبيقات : 

I=∫0

1
( x2

−3 x+2)dx
   ؛   

J=∫1

2
(

1

x2
−3

1
x
+2 )dx

    ؛   
K=∫0

π/2
(cos x−3sin x )dx

 
إجابات :

..........................................................................................................................
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II.     خاصيات عامة

  الخطانية  : )1

∫a

a
f (x )dx=0∫a

b
f (x )dx=−∫b

a
f ( x )dx

∫a

b
k . f ( x )dx=k∫a

b
f ( x )dx

∋k بحيث  IR∫a

b
( f ( x )+g( x ))dx=∫a

b
f ( x )dx+∫a

b
g( x )dx

  علاقة شال  : )2

∫a

b
f (x )dx=∫a

c
f ( x )dx+∫c

b
f ( x )dx

  التكامل و الترتيب  : )3

∀إذا كان لدينا :      x∈[a ,b ]      ;     f ( x a∫           فإن :  0≤(

b
f (x )dx≥0

∀إذا كان لدينا :      x∈[a ,b ]      ;     f ( x )≤g( x a∫           فإن :  (

b
f (x )dx≤∫b

a
g( x )dx

  القيمة المتوسطة  : )4

a] دالة متصلة على المجال fلتكن  ,b ]. 

a] على المجال  fالقيمة المتوسطة للدالة  ,b  هو العدد الحقيقي :    [

1
b−a∫a

b
f ( x )dx

III.     طرائق حساب التكامل

الساسية   الصلية الدوال

∫ xr .dx=
1

r+1
xr+1   (r≠-1)∫

1

xn
.dx=

1
−n+1

x1−n   (n≠1)

∫
1
x

.dx=ln|x|

∫cos x .dx=sin x∫sin x .dx=−cos x∫
1

cos2 x
.dx= tan x

∫ (1+ tan2 x ) .dx=tan x∫
1

1+ x2
.dx=Arc tan x∫e x .dx=ex

التكامل              لحساب مباشرة  طرق
 . أعله           الموجود الساسية الصلية الدوال بجدول الستعانة الحالة هذه في يكفي

هامة  خاصية

∫(α . f ( x )+β . g( x ) ).dx=α .∫ f ( x ).dx+β .∫ g( x ) .dx

intégration des fonctions rationnelles  الجدرية الدوال تكامل

حيث        التالي، الشكل على الجدرية الدالة :  Qو     Pتكون حدوديتان   دلتان
f (x )=

P( x )
Q (x )

http://www.maths-inter.ma/                                           Date :      28/08/2017                   E-mail :  ammari1042@gmail.com                Tel :  0649113323

http://www.maths-inter.ma/
mailto:ammari1042@gmail.com


2ème Bac                                           Calcul intégral                                 Cour : Cr1A                                  Page : 3/4             

 
كان   ل      d0P>= d0Qإذا القليدية القسمة ننجز ،P(x)  علىQ(x) : على     التوالي على ونحصل

f (x )=P1( x )+
R( x )

Q( x )
         avec d0R≺d0Q

∫ f ( x )=∫P1 (x )+∫
R ( x )
Q( x )

التكامل       لحساب إشكال أي هناك التكامل          P1(x)dx∫ليس حساب طرق معرفة هو لدينا الوحيد الشكال يصبح ،
∫

R( x )
Q( x يلي .   ( فيما سنعالج

: الهامة  الحالت

∫
1

x−a
dx=ln|x−a|+Cte

∫
1

( x−a )m
dx=

−1

(m−1)( x−a)m−1
+Cte   (m≠1)

إشارة       :     حسب التالي التكامل Δ=b2يحسب
−4ac 

I=∫
ax+b

x2+ px+q
dx

Δ=b2
−4ac≻0Δ=b2

−4ac=0Δ=b2
−4ac≺0

x2
+ px+q=( x−α )( x−β )x2

+ px+q=( x−α )
2x2

+ px+q=( x−α )
2
+β2

ax+b

x2+ px+q
=

A
x−α

+
B

x−β
ax+b

x2+ px+q
=

A
x−α

+
B

( x−α )2
ax+b

x2+ px+q
=
ax+b

( x−α )2+β2

¿
a( x−α )+b+aα

( x−α )2+β2

Exemples       أمثلة

I=∫
2 x+1

x2+x−2
dx I=∫

2x+1

x2−6 x+9
dx I=∫

x+4

x2+2x+5
dx

المثلثية   الدوال تكامل
: التالية                       الطرق إحدى باستعمال ذلك إلى التوصل ويتم مثلثية، دوال فرق أو مجموع إلى المثلثية الدوال جداء و قوى تحويل يتم عامة بصفة

En utilisant les formules trigo suivantes suivant les
cas :

الحالة      : حسب التالية المثلثية الصيغ باستعمال

cosacos b=
1
2

(cos (a+b)+cos (a−b ))

sin a sin b=
1
2

(cos( a+b )−cos (a−b))

sina cosb=
1
2

(sin( a+b )−sin( a−b ))

cos 2 x=
1
2

(1+cos (2x ))

sin 2 x=
1
2

( 1−cos (2x ))

sin xcos x=
1
2

sin (2 x )

الخطاط:  : باستعمال

u=cos x+i sin x                          up=cos px+i sin px
v=cos x−i sin x                          v p

=cos px−i sin px
u+v=2 cos x                                    up+v p=2 cos px
u−v=2 isin px                                u p−v p=2 isin px
u .v=1                                                                 u p .v p=1

Exemple : linéariserc os3 x            puis             cos3 x : أخطط مثال
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بالجزاء                              المكاملة

  : التالية   الصيغة a∫نستعمل

b
U 'V= [U .V ]a

b
−∫a

b
UV '

IV.     حساب الحجوم

C)حجم الجسم المولد بدوران المنحنى  f  حول محور(

a]الفاصيل دورة كاملة في مجال  ,b  هو :[

∫a

b
π ( f ( x ))2 dx

Bonne Chance

http://www.maths-inter.ma/                                           Date :      28/08/2017                   E-mail :  ammari1042@gmail.com                Tel :  0649113323

http://www.maths-inter.ma/
mailto:ammari1042@gmail.com

