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 ϥ( 4)  التϤرين الأول :
 ήشΎΒم ϡ ϡ ϡ ϰال ΏϮنسϤء  الΎπفي الف ήΒΘنع k ,  j  ,  i  , O. 

 3 , 1B( ϭ)1- , 1 , 1( , -(A ϭ4)3 , -1 , (2النقط  
 ϭΔϬجΘϤال k2 j i2 n  . 

(P) Δر من النقطΎϤال ϯϮΘسϤالϮهA  هي ΔيϤψنϤه الΘϬجΘمϭ n 
. 
)( Δر من النقطΎϤقيم الΘسϤالϮه  ϰϠع ϱدϮϤالعϭ

ϯϮΘسϤال(P). 
1) (a  حسب΃ BA .pts 0,5 

b)  نقطϠلنسب لΎج بΘنΘا تسΫΎمAϭB  ϭ؟ .pts 0,25   

2) (a   ϯϮΘسϤϠل ΔرتيΎϜدي ΔدلΎد معΪح(P)  .pts 0,25 

b)  ΔفΎسϤد الΪحd  Δبين النقط  ϯϮΘسϤالϭ(P)  .pts 0,5 

3) (a   قيمΘسϤϠل ΎيήΘرمΎثيلا بϤد تΪح)(  .pts 0,25 
b) Δالنقط ΕΎاثيΪد إحΪح H  عρΎتق(P)  ϭ)(  .pts 0,5 

الΘي تحقق  من الفΎπء z) , y , x(MمجϮϤعΔ النقط (S)لϜΘن  (4
 : Δ8العلاقMB .MA   . 

a)  ϥ΃ 1(17بينz()1y()1x(MB .MA 222  . 
  pts 0,5 

b)   ϥ΃ بين(S)  Ύهΰكήم ΔϜϠف   .ΎϬعΎدا شعΪمحpts 0,5 

5) (a   ϥ΃ بين(P)  ΔϜϠيقطع الف(S)  Γήفق دائϭ(C)  .pts 0,25 

b)   ΓήائΪال ωΎد شعΪح(C)  .pts 0,25 

c)  ΓήائΪال ΰكήد مΪح(C)  .pts 0,25 

 

 
 ϥ( 4,5)  التϤرين الثاني :

ΎΘΘϤليΔنعήΒΘ ال 
nU   : بحيث
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1)   :ϥ΃ جعήΘال ΔاسطϮبين ب  1U3-  ;   INn n   .pts1 

2) :ϥ΃ تحقق 
6U

)3U)(1U(
UU

n

nn
n1n 


 pts 0,5 

لΎΘΘϤلي΃ Δدرα رتΎبΔ ا (3 nU    .pts 0,5 

4)  ΔليΎΘΘϤال ήΒΘنع nV    :  بحيث
3U

1U
V  

n

n
n 


. 

a)  ϥ΃ بين nV     .ϝϭالأ ΎهΪحϭ ΎϬسΎس΃ دΪحϭ ΔسيΪهن ΔليΎΘΘم 
b)  دΪحnV   ثمnU   ΔلالΪبn  .pts1 

c)   حسب΃nUlim  pts 0,5 
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a)  : ϥ΃ تحققn
n

V
2
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1
  

3U

1
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
  .pts 0,5 

b)  حسب΃n  ج  ثمΘنΘاسnS  ΔلالΪبn    .pts 0,5 

 
 ϥ( 4)  التϤرين الثالث :

 ϡΎل الأرقϤاء تحήπخ ΕΎقΪبي ΔعΒس ϰϠكيس ع ϱϮΘ1يح ϭ1  ϭ1 
ϭ1 ϭ1 ϭ2 ϭ2  ϡΎل الأرقϤاء تحήϤح ΕΎقΪبي ΔسϤخ ϰϠع ϱϮΘيحϭ
1 ϭ1 ϭ2 ϭ2 ϭ2  .من Εاήك Δثلاث Ύني΂يس . نسحب تϜال 

: ΔليΎΘال ΙاΪالأح ήΒΘنع 
A  . " ϥϮϠنفس ال ΎϬل ΔبϮسحϤال ΕاήϜال " 
B  قمήال ϥلاϤتين تحήقم  2" سحب كήل الϤتح Γήكϭ1  . " 
1) (a   حسب΃p(A)   ϭp(B)  .pts5,0  pts5,0 

b)  حسب΃B)p(A  .pts5,0 
c)  ϥΎثΪهل الحp(A)  ϭp(B)   . ابكϮل جϠ؟ ع ϥقلاΘمسpts 0,5 

d)  حسب΃
 

(B)pA  pts 0,5 

الήϤتΒط بϤجωϮϤ الأرقϡΎ الΘي تحX  ΎϬϠϤنعήΒΘ الΘϤغيή العشϮائي   (2
. ΔبϮسحϤال ΕΎقΪيΒال 

a)  ائيϮالعش ήغيΘϤϠل ΔنϜϤϤد القيم الΪحX  .pts 0,5 

b)  ϝΎϤΘاح ϥϮنΎد قΪحX  .pts 0,5 

 
 ϥ( 3)  التϤرين الرابع :

 جϮϤعΔ الأعΪاد العقΪيΔ  الϤعΎدلΔ الΎΘليΔ :م .حل في (1
034z 6z   

2      pts1 

نعήΒΘ في الϤسϯϮΘ العقϱΪ الϤنسΏϮ الϰ معϠم مΘعΎمΪ مϤنψم  (2
 ήشΎΒم 21 e ,  e , O  ؛ النقطA  ϭB  ϭC    اليϮΘال ϰϠع ΎϬقΎلح΃ يΘال
 . i53a   ϭi53b   ϭi37c هي :  

  M'لحق نقطz   Δ'من الϤسM   ϭ ϯϮΘلحق نقطz   ΔليϜن 

  ΓرϮصM  ب  ΔاحίلإΎT ΔϬجΘϤال ΕاΫ u  ΎϬي لحقΘالi24  . 
a)   : ϥ΃ بينi24zz '   ϥ΃  ثم تحقق ΔالنقطC  ΓرϮهي ص

 ΔالنقطA ب  ΔاحίلإΎT   .pts5,0 

b)  :ϥ΃ بينi2
ca

cb
 

 pts5,0 

c)  ϥ΃ جΘنΘث اسϠثϤال ABC  في Δيϭاΰئم الΎقC ϥ΃ϭ 
  2ACBC   .pts1 
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 ϥ( 4,5) التϤرين الخامس :

 
كΎϤ يϠي :           IRالϤعήفΔ عg  ϰϠنعήΒΘ الΪالϝϭ  Δ :الجΰء الأ  x

e 1xxg  
 

1) (a   حسب΃g(x) lim
 x 

  ϥ΃ ثم بين)C( g  ΔالΪال ϰمنحنg   ئلاΎم ΎربΎل مقΒيق)(  ارϮبج-  .pts5,0 

b)  حسب΃g(x) lim
 x 

ϭ
x

g(x)
 lim

 x 
  ΔالΪال ϰنحنϤئي لΎϬاللان ωήالف ΔيعΒρ جΘنΘاس ،g  ارϮبج  .pts5,0 

΃  حسب  (2  xg
 pts5,0معϠلا جϮابك.  gالΪال΃ Δنجΰ جϝϭΪ تغيήاΕثم   '

3) ΔالΪال ΕراΎإش ϝϭΪابك جϮلا جϠمع ΰنج΃g     . ϥ΃ لاحظ(  00g ) pts5,0  
     

f نعήΒΘ الΪالΔ  الجΰء الثΎني :   ϰϠع ΔفήعϤالIR      : يϠي ΎϤب  xxe3xxf       . 

      )C(  ΔالΪϠثل لϤϤال ϰنحنϤال Ϯهf  مψنϤم ΪمΎعΘم مϠفي مع   j ,   i , O    حيثcm1 i . 

1) (a   حسب΃f(x) lim
 x 

ϭ
x

f(x)
 lim

 x 
 ϝ ئيΎϬاللان ωήالف ΔيعΒρ جΘنΘاس ،)C(  ارϮبج-  .pts5,0 

b)  حسب΃f(x) lim
 x 

ϭ3))-(x-(f(x) lim
 x 

  ϝ ئيΎϬاللان ωήالف ΔيعΒρ جΘنΘاس ،)C(  ارϮبج  .pts5,0 

2) ϥ΃ بين   
x

'

e

)x(g
 xf    ثمΕاήتغي ϝϭΪج ΰنج΃ ΔالΪالf  .ابكϮلا جϠمعpts5,0 

3) ϰنحنϤء الϰانش)C(  .pts5,0  
dxeIنπع:   (4

1

0

x

0           ϭdxexI
1

0

xn

n       لϜل*INn 

 

a)   حسب΃0I      1وI.pts25,0  pts25,0   

b)  ϰنحنϤر بين الϮحصϤال ΰالحي ΔحΎج مسΘنΘاس)C(  ΕΎϤقيΘسϤالϭ3xy:)D(   ϭ0x:)( 0   1وx:)( 1   .pts5,0 
b)    ϥ΃ بينn1n I)1n(

e

1
I   pts25,0 

c)   جΘنΘ2اسI      3وI  .pts25,0 pts25,0 

5)  (a  :ϥ΃ تحقق
e

1
IIIn n1nn    .pts5,0 

b)  : ϥ΃ جΘنΘاس
e

2n
1IIn...I3I2I 1nn221


    .pts25,0 
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