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1 1. P
U,=a et ace :IO,—[
On considere la suite numérique (Un) définie par : < 2
(YnelN); U,,,=U,-U,’
1) Montrer que les trios propositions suivantes :
2
1 1 1
(vnelN); 0<U, <— - (vneIN#);U,, U,,—— ; (vnelN);
n+2 4 \ 2 (n+ 1) n +2
2) Montrer que est croissante, en déduire qu’elle est convergente et calculer sa limite de deux facons
différentes.
3) Soit la suite (Vn) , telle que pour tout entier nde IN : 'V, =n.U,
a) Montrer que (‘v’n € ]N) ; V.,—-V. =U, (1— (n+DHU, ) en déduire que (Vn ) est strictement
croissante.
b) Montrer que (Vn) est convergente et que 0< lim V, <1
n—>+w
4) Soit la suite (W), telle que : (YneIN*); W, =n(V,,, —V,)
+1
a) Montrer que (Vn eIN *) s W=V, (l—n— .V J
n
b) En déduire que (WH) est convergente et que lim W, = lim V \1- lim Vn) .
n—+w n—>+w n—>+o
c) Montrer que (Vn) est convergente et que 0< lim S <1
n—+wo
5) Soit L= lim W,. On suppose L #0
a) Montrer que L >0
n 2n-1 1
b) Montrer que <) —
21’1 - 1 k=1 k
L 3L
c) Montrer qu’il existe p, €IN tel que : (Vn > Po) 5 —=<W, < >
d) En déduire que (Vn - Po) 2 1 — =<V, -V,
e) En déduire alors que L=0.
6) Montrer que 1limV, =1 .
n—>+o
2 2. Y

On considere la fonction f définie sur l’intervalle 1= I_O, %J par: f(x)= 39 X P
X +

1) Montrer que f(I)=1 .
2) On considére les suites (U ) telles que :
U, =1
9U
VnelN); U . = =
( ) ’ n+1 Un3 + 6

a) Montrer que : (VnGIN) ; 1<U, <33

b) Etudier les variations de (U_) en déduire qu’elle est convergente.
¢) Calculer la limite de (U,) .
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