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1) Soit r le reste de la division euclidienne d’un entier naturel par 5, r e {0,1,2,3,4}. Déterminer le

reste de la division euclidienne du nombre r > par 5.

2) Montrer que quel que soit I’entier naturel n, I’ensemble des restes de la division euclidienne de
n 2par 5 est {0,1,4}.

3) En déduire par I’absurde que (vpeIN) ; 5p+12 ¢IN

2 2 I
Soit "€IN" On pose pour tout k e {012, ... ,n-1}=E ; I, = [E,ﬂ[ ; montrer que :
n n

1) (VkeE) ; I, c[0]]
2) (V(k,k")eE?) ; (kzk')=> I, NI .=¢
3) Vk,k")eE?) ; (kzk')=> I, Nl .=¢

3 Vs inerma >

1) Soit neIN".
a) Montrer que :(2n+3)!=m+1)!m+2)n+3)...2n+3)

b) Montrer que :m+2)n+3)...2n+3)>(n+2)"*>

2) Montrer par récurrence que :(VneIN®) ; 1! 3!5!..Q2n+1D! > [m+1]"*
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-7 o ) 2). fx+y)=fx)+f(y) :(D)
Soit Uapplication f:IR — IR telle que : (V(x, y)elR ) {f(xy)= FOSD) ‘@)
1) Montrer que : f(0)=0
2) Montrer que : f(1)=1 ou f(1)=0
3) On suppose que f(1)#0

a) Montrer que: (VnelN) ; f(n)=n
b) Montrer que: (VmeZ) ; f(m)=m

¢) Endéduire: (VreQ) ; f@®=r

Bonne Chance
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