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I. Exercices de Rappel : 
 

1) Prérequis : 
 Suite majorée, minorée, bornée. 

 Suites Croissante, décroissante. 

 Suite Arithmétiques et géométriques. 

 Démonstration par recurrence. 

 
2) Exercice :01 

 

Soit la suite  nU :  
















4U

2U3
U

2U

n

n
1n

0

 

1) Calculer  U  , U 12 . 
2) Montrer par récurrence que  :   3U1   ;    INn n  . 
3) Etudier la monotonie de  nU  .  

4) On considère la suite  nV  telle que : 
2U

1U
V  

n

n
n 


 . 

a) Montrer que  nV  est une suite géométrique et déterminer 

sa raison et son premier terme. 

b) Déterminer nV    en fonction de n . 
c) Déterminer nU    en fonction de nV   ، en déduire nU    en 

fonction de n  . 

5) On pose   : 





nk

1k

nn VG   et 






nk

1k
n

n
2U

3
S .    

a) Calculer nG  en fonction de n  . 

b)  Vérifier que   : n
n

V1  
2U

3



 . 

c) En déduire  nS  en fonction de n  . 

 
3) Exercice :02 

 

Soit la suite  nU :  
















3U

25U7
U

11U

n

n
1n

0

 

1) Montrer par récurrence que  :   5U   ;    INn n  . 
2) Montrer par récurrence que  :   11U5   ;    INn n  . 
3) Etudier la monotonie de  nU  .  

4) On considère la suite  nV  telle que : 
5U

1
V

n
n 
 . 

a) Montrer que  nV  est une suite Arithmétique et déterminer 

sa raison et son premier terme. 
b) Déterminer nV    en fonction de n . 
c) Déterminer nU    en fonction de nV   ، en déduire nU    en 

fonction de n  . 

5) On pose : 






nk

1k
n

n
5U

1
S .    

 

Calculer  nS  en fonction de n  . 

 

II. : نهاية متتالية                        
 
 
 

1) : ΓاعدΒتϤال ΔتتاليϤالϭ ΔتقاربϤال ΔتتاليϤال 

 

ΔتتاليϤال ϥأ ϝϮنق  nU  ϰي الϤتϨت ΔايϬا نϬا كانت لΫ· ΔبέمتقاIR  تغيرϤال ϝϭΆما يΪϨعn  ϰال   ϥأ ϱأ .IRUlim n
n




 

ΔتتاليϤال ϥأ ϝϮنق ϯالأخر Εيع الحالاϤفي جϭ  nU . ΓΪاعΒا متϬأنϭأ Δبέغير متقا 
 
n(fUn(الϤتتالياΕ على شϜل  (2 : 

a)  Δخاصي:        )x(flimUlim
x

n
n 

 

b) :ΕيقاΒتـط   

  يقΒ1التط : 

 ΔتتاليϤال ΔايϬأحسب ن 
nU  ϝϭΆما يΪϨعn    ϰال   : Δالتالي Εمن الحالا Δفي كل حال 

7n5n3U 24

n  

4n2

11n4n3
U

2

52

n 


 
4n2

5n6n3
U

2

2

n 


 
5n2n5

3n2n3
U

5

2

n 


 

 

: Εجابا·    

............................................... 
 

  يقΒ2التط : 
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 ΔتتاليϤال ΔايϬأحسب ن 
nU  ϝϭΆما يΪϨعn  ϰال : Δالتالي Εمن الحالا Δفي كل حال 

71nn35U 2

n  2n371n25Un  2n371n25U 2

n  

: Εجابا·    
............................................... 

3) : ΕاياϬالن Εخاصيا 
a)  Δ1: خاصي      

 
nU   ϭ 

nV   : بحيث ϥمتتاليتا    
nn VU     ;   INn  . 

   ϥا كاΫ·
 n

n
Ulim     ϥفإ

 n
n

Vlim. 

   ϥا كاΫ·
 n

n
Vlim     ϥفإ

 n
n

Ulim. 

 
b)  Δ2: خاصي      

 
na   ϭ 

nb    ϭ 
nU  : بحيث ΔديΪع Εمتتاليا    

nnn bUa     ;   INn  . 
         ϥا كاΫ·Lalim n

n



   ϭLblim n

n



             ϥفإLUlim n

n



. 

 
c)  ΕيقاΒتط:     

  يقΒ3التط : 

 ΔتتاليϤر الΒنعت nU :ا يليϤك ΔعرفϤال              
1n

3
     UINn 

n

n 
 

0U    ϭأحسب :  (1
1U   ϭ

2U 
2)    ΔتتاليϤال Εأدرس تغيرا nU . 

3)  : ϥالترجع أ Δبين بواسط 
n

INn Un  ;     

4)   ΔتتاليϤال ΔايϬاستنتج ن nU. 

: Εجابا·    

............................................... 
 

  يقΒ4التط : 

 ΔتتاليϤر الΒنعت 
1nnU  :ا يليϤك ΔعرفϤال             







 
n

1
...

3

1

2

1
1

n

1
Un 

أحسب :  (1
1U    ϭ

2U   ϭ3U 

2)  : ϥبين أ     1n2
1

1n2  ;  *  n
n

nINn  

3)   ΔتتاليϤال ΔايϬاستنتج ن nU. 

: Εجابا·    

............................................... 
 

  يقΒ5التط : 

 ΔتتاليϤر الΒنعت nU  اϤك ΔعرفϤيلي:ال              
1

sin
     UINn 

2n 


n

n 

1)  : ϥبين أ 
1n

1
U

1n

1
-  ;  INn 

2n2 



  

2)   ΔتتاليϤال ΔايϬاستنتج ن nU. 

: Εجابا·    

............................................... 
 
 
 

4)  ΔتتاليϤال ΔايϬن Δدراس
na: 
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  ϰلϭالأ Δ1الحالa  :      عπن1a   ϥا أϤ1، بa      ϥ0فإ .  
: ϥين بالترجع أΒϨل     n

n n1a    ;     INn  
: Εجابا·    

............................................... 
 ΔتتاليϤال ΔايϬنna :   اϨيΪل     n1a    ;     INn n   ϥا أϤبϭ )n1( lim 

n



 ϥفإ a lim n

n



 

  Δالثاني Δ1الحالa1  :    ϥر أΒ0نعتa   . 

1a  لΪيϨا  ϭ  ϥه فإϨ1م
a

1
    ϥفإ ϰلϭالأ Δحسب الحال ، 

a

1
 lim 

n

n













  ϱأ 
a

1
 lim 

n
n




 ϭ 0a limمϨه   
n

n



 

   ϥتج أϨا نستάϜهϭ 0a lim n

n



 

 
 Δخاصي :      
  ϥا كاΫ·1a1-        ϥ0 فإa lim n

n



. 

 
   ϥا كاΫ·a1     ϥفإ a lim n

n



. 

 
   ϥا كاΫ·-1a     ΔتتاليϤال ϥفإ  a n  ΔايϬل نΒلا تق. 

 
   ϥا كاΫ·1a      ϥ1 فإa lim n

n



. 

 
  يقΒ6تط : 

 ΔتتاليϤال ΔايϬأحسب ن nU  ϝϭΆما يΪϨعn    ϰال   : Δالتالي Εمن الحالا Δفي كل حال 
n

n
5

2
71n35U 






 

n

n
17

13
U 






 

n2

n 3.71n2U  

: Εجابا·    
............................................... 

 
 

 التϤاέين التطΒيقيΔ الϮاέدΓ في الέΪس تجϥϭΪ أسϔله
 يحΒρ άΒُع هϩά التϤاέين ϭتقΪيϬϤا للتلاميά بΪϬف ·لصاϕ كل تϤرين في مϜانه الϨϤاسب علϰ دفتر الϭέΪس

ΔتابϜقت في الϮياع الπتلافيا ل 
 بعΪ ّلك يϜتب الحل بشϜل عادϱ علϰ دفتر الϭέΪس

 
 

  ΔواليϤال Δأنظر الصفح 
 
 
 
 
 
 
 

 
I.  

1)  
 

2)  ϝϭرين الأϤالت: 
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 nU    : بحيث Δمتتالي
















4U

2U3
U

2U

n

n
1n

0

 

 .U  , U 12 أحسب  (6

7)   :ϥالترجع أ Δبين بواسط  3U1   ;    INn n . 

8)  ΔتتاليϤال Δأدرس رتاب nU . 

9)  ΔتتاليϤر الΒنعت nV  نϜا يϤϬبحيث مn     : من
2U

1U
V  

n

n
n 


. 

d)  ϥبين أ nV .ϝϭحدها الأϭ اϬحدد أساسϭ Δهندسي Δمتتالي 

e)  حددnV    Δبدلالn  . 
f) حددnU    ΔبدلالnV  ثم استنتج ،nU    Δبدلالn  . 

:   نضع (11





nk

1k

nn VG   ϭ






nk

1k
n

n
2U

3
S.    

d)  أحسبnG  Δبدلالn  . 

e)   تحقق  : ϥأn
n

V1  
2U

3



 . 

f)  استنتجnS  Δبدلالn  . 

 

 التϤرين الثاني : (3
 

 nU  : بحيث Δمتتالي
















3U

25U7
U

11U

n

n
1n

0

 

1)   :ϥالترجع أ Δبين بواسط  5U   ;    INn n . 

2)   :ϥالترجع أ Δبين بواسط  11U5   ;    INn n . 

3)  ΔتتاليϤال Δأدرس رتاب nU. 

4)  ΔتتاليϤر الΒنعت nV  نϜا يϤϬبحيث مn     : من
5U

1
V

n
n 
. 

a)  ϥبين أ nV   اϬأساس Δحسابي Δمتتالي
2

1  ϝϭ0محددا حدها الأV. 

b)  حددnV    Δبدلالn  . 

c) حددnU    ΔبدلالnV  ثم استنتج ،nU    Δبدلالn  . 

 

نضع   (5
5U

1
  ...  

5U

1

5U

1
S

n10
n 







  . 

 .  nبدلالnS  Δأحسب                   

 

 
II.                        

 

  يقΒ1التط : 
 

 ΔتتاليϤال ΔايϬأحسب ن 
nU  ϝϭΆما يΪϨعn    ϰال   : Δالتالي Εمن الحالا Δفي كل حال 

7n5n3U 24

n  

4n2

11n4n3
U

2

52

n 


 
4n2

5n6n3
U

2

2

n 


 
5n2n5

3n2n3
U

5

2

n 


 

 

  يقΒ2التط : 
 

 ΔتتاليϤال ΔايϬأحسب ن 
nU  ϝϭΆما يΪϨعn  ϰال : Δالتالي Εمن الحالا Δفي كل حال 

71nn35U 2

n  2n371n25Un  2n371n25U 2

n  

    
  يقΒ3التط : 

 ΔتتاليϤر الΒنعت nU :ا يليϤك ΔعرفϤال              
1n

3
     UINn 

n

n 
 

0U    ϭأحسب :  (5
1U   ϭ

2U 
6)    ΔتتاليϤال Εأدرس تغيرا nU . 

7)  : ϥالترجع أ Δبين بواسط 
n

INn Un  ;     

8)   ΔتتاليϤال ΔايϬاستنتج ن nU. 

 

 

  يقΒ4التط : 

 ΔتتاليϤر الΒنعت 
1nnU  :ا يليϤك ΔعرفϤال             







 
n

1
...

3

1

2

1
1

n

1
Un 

أحسب :  (4
1U    ϭ

2U   ϭ3U 

5)  : ϥبين أ     1n2
1

1n2  ;  *  n
n

nINn  

6)   ΔتتاليϤال ΔايϬاستنتج ن nU. 
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  يقΒ5التط : 

 ΔتتاليϤر الΒنعت nU :ا يليϤك ΔعرفϤال              
1

sin
     UINn 

2n 


n

n 

3)  : ϥبين أ 
1n

1
U

1n

1
-  ;  INn 

2n2 



  

4)   ΔتتاليϤال ΔايϬاستنتج ن nU. 

 

 
 

  يقΒ6تط : 

 ΔتتاليϤال ΔايϬأحسب ن nU  ϝϭΆما يΪϨعn    ϰال   : Δالتالي Εمن الحالا Δفي كل حال 
n

n
5

2
71n35U 






 

n

n
17

13
U 






 

n2

n 3.71n2U  

 
 

 
 

Bonne Chance 
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